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INVESTICE DO ROZVOJE VZDELAVANI

Trojuhelnik

Je jednoznacné urcen tremi body, které nelezi v jedné primce.
Strana a lezi proti vrcholu A atd.

Rozdéleni trojuhelnika:

Podle délek stran Podle velikosti vnitfnich uhli
erovnostranné — délky vsech stran eostrouhlé — vSechny vnitrni
jsou shodné uhly jsou ostré
erovnoramenné — dvé strany epravouhlé — maji jeden
(ramena) maji stejnou délku, treti pravy Uhel
strana se nazyva zakladna etupouhlé —jeden uhel je
erliznostranné (obecné) — zadné tupy

dvé strany nejsou stejné dlouhé

Soucet vnitinich Uhld trojuhelnika je 180°. V trojuhelniku leZi proti vétsi strané
vetsi vnitfni dhel, proti vétSimu vnitfnimu Uhlu lezi vétsi strana.
Trojuhelnikova nerovnost:

a+b>c b+c>a a+c>b

Vyska

Je kolmice na stranu trojuhelnika prochazejici
protéjsSim vrcholem. VSechny tfi primky se
protinaji v jednom bodé, ktery se nazyva
ortocentrum. B

Téznice:
Usecka spojujici vrchol a stied protéjsi
strany trojuhelniku. TéZnice se protinaji v

vrcholu = 2/3 délky tézZnice.

Stredni pricka:

Usecka, ktera spojuje stiedy dvou stran.
Je rovnobézna se stranou, kterou
nespojuje a ma poloviéni délku.
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KruZnice opsana:
je kruznice, ktera prochazi vsemi
vrcholy a jeji stfed lezi v bodé, kde se

S
;
protinaji osy stran trojuhelniku. \/
S
!

KruZnice vepsana:

je kruznice, jejiz te¢ny jsou strany
trojuhelniku, a jeji stfed lezi v bodé,
kde se protinaji osy vnitfnich Ghl
trojuhelniku.

Shodnost trojuhelniku:
Dva trojuhelniky jsou shodné, pokud je lze premistit tak, Ze se kryji.
Podobnost trojuhelniku:

Trojuhelnik A'B°C” je podobny trojuhelniku ABC, jestlize existuje kladné realné
Cislo k tak, ze pro jejich strany plati:

c’'=kxc,a’ =kxa b'=kxb

Cislo k se nazyva pomé&r podobnosti trojihelnikd. Je-li k > 1, nazyva se
podobnost zvétseni, je-li k < 1, jde o zmenseni a pokud je k =1, jsou oba
trojuhelniky shodné.

Véty o podobnosti trotihelniki:

Véta uu: Dva trojuhelniky jsou podobné, shoduji-li se ve dvou uhlech.
Véta sus: Dva trojuhelniky jsou podobné, shoduji-li se v jednom uhlu a v
poméru délek stran lezicich na jeho ramenech.

Véta sss: Dva trojuhelniky jsou podobné, jestlize poméry délek sobé
prislusnych stran se sobé rovnaji.
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Pravouhly trojuhelnik

Pythagorova véta C2 = a2 + b2

2
Eukleidova vétaovysce V™ =C, -C, C
Eukleidova véta o odveésné a
2 _
a =C-C, .
b’ =c-c, A C B

Goniometrické funkce v pravouhlém trojuhelniku

Prilehla odvésna

Protilehla odvésna
COSsa = B
fepona

Pfepona

vy
N,
S
|

Protilehla odvésna
Prilehla odvésna

Protilehla
odvésna k o

__ Prilehla odvésna
COtga = B Shiehia odvasna

odvésna k o

C Prilehla A

Goniometrické funkce v obecném trojuhelniku

a b ¢
sina sing siny

Sinova veéta:

Kosinovavéta:  a® =b” +c®—2bc-cos«a
b =a®+c*—2ac-cos f
c’=a’+b*—2ab-cosy
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Obvod a obsah trojuhelniku

obvod: O=a+b+cC

C

a-v. b-v. c-v
Obsah: S = 2a= b

2 2

1 . 1 . 1 .
S==—ab-siny==bc-siha ==ac-sin
2 =5 2 p

Heronlv vzorec: S = \/S-(S—a)-(s—b)-(s—c)
a+b+c
S=———
2

1. vypoditejte obvod, obsah, velikosti zbyvajicich stran a velikosti vnit¥nich
uhld trojahelniku je-li dano:
a) b=8cm,a=40°y=30°
b) a=35cm,b=42cm,a=37°
c) V,=32cm,y=36°B=69°
d V,=25cm,a=7cm,y=50°

2. Useky pfepony pravouhlého trojuhelniku maji délky 3 a 7 cm . Uréete
obsah trojuhelniku a délky jeho odvésen.

3. Eva méfi 160 cm a pod sluncem vrha stin 80 cm. Nedaleky smrk vrha
ve stejnou denni dobu stin 7 m. Jak vysoky je smrk?

4. Jirka vidi vrchol rozhledny pod thlem 45°, popojde o 100 m bliZ a nyni
vidi vrchol rozhledny pod uhlem 70°. Jak vysoka je rozhledna?

Vysledky:

1.a)B=110°%c=4,26cm,a=5,47cm,0=17,73cm,S=10,95cm? b) B = 46°14’,
y=96°46",c =57,75cm, 0=134,75cm, S=729,96 cm? ¢) a = 75°, a = 56,33 cm,
b= 54,44 cm c =34,28 cm, O = 145,05 cm, $=901,28 cm?d) a =77°09’, B =
53°51°,b=3,26cm,c=5,5cm, 0=15,76 cm,S= 8,75 cm?; 2. S = 22,9 cm?,
odvésny 4,58 cma 8,37 cm; 3. 14 m; 4. 157,23 m
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